
Priklad 29

VypoEitajte 4.loga3 + 5 .loge2 *log1,2

RieJenie:

4 .logo3 + 5 .log2 - loge 12 :
= loge 3o + logo?s -logal2:
= 1096 (3o. 2') - lo9612:

?4 )5 14 )s: loguf : 10g6 
i+ 

: logu2l6 : logo 63 :

-3

4 . logt3 * 5 . logr'? - loge 12:3

Priklad 30

Yypolitajte logro 500, ak

Rieienie:

( log'0500 :  log'o( l .  1O'?) :

:  logro5 * logro 102:

viete, Le logro5 : 0,699.

'eienie: Vyuiijeme vzotec (*) z prikladu 20 dldnku 1.7:

/1\+m: mo\r)

Na5ou rilohou je vyjadrif z tohto vzorca T.Y'frazy na obidvoch stran6ch
vzorca sri kladn6 disla, teda existujri ich logaritmy. M6Zeme pisaf

r- /1\+ I (r)logosm: logo,s 
L^"\rt j

Logaritmus funkcie sme zvolili so zdkladom 0,5 preto, Le na pravej
strane vzorca (*) sa vyskytuje mocnina iisla 0,5.

Teraz upravime pravf stranu (1). Podta vety 1 z tohto dl6nku

I'c"., 
[-"(;)*] 

: toso.s mo*'""., 
6)*

/1\- !
(mo ai (; ) ' t.i kladnd disla, ich logaritmy teda existujri.) Podfa vety 3

-  \L l

z tohto dldnku d'alej plati:

z1 r*  t  /1\
logo.s mo * logo,s 

\;) 
' : logo.s nto + 

7 
to8os (iJ

Podfa definicie logaritmu logo,s (i) 
- 

t Yztah (1) sa dri teda vyjadrit'

v tvare

logo.sm: logo,s *"+]

Odtiat dostaneme

(*)

(podla vety 3)
(podla vety 1)
(podla vety 2)

(podla definicie logaritmu)

(podla vety 1)

(podfa definicie logaritmu)

:  logto5 +2+0,699 *2=2,699

log'o500 +2,699

Pri rie5eni prikladu vychddzaine z toho, ie kahd6 kladn6 redlne dislo rn sa
d6 pisaf  v tvare m=mr.10",  pr idom mre(1;10) a c je istd cel6 dis lo.
Potom v5ak

lognm:logro(mt. 10"): lognmr* logro 10' :
=loStomr 4 c

Inak povedand, logaritmus kaid6ho kladn6ho Eisla m pri ziklade 10 sa dd
pisaf v tvare sfitu logtomr, priiom mte (l; 10), a cel6ho ifsla c. Pritom
zrejme lognm e (0; 1).

Prfklad 31

Z mo gramov rddioaktivnej l6tky zostalo po t sekundich m gramov.
Urdte poldas rozpadu tejto l6tky.

62

Zdver: Poldas rozpadu uvaiovanej riidioaktivnej letky sa rovn6

t
* ---;- sekundy.
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CVICENIE

l. Dok6Lte, i.e

f Pe'2qz:s'
, ! . \Yoot i ta i t " ,
, . . ._",-a) log,x pre

b) log'ox pre x:1,  I0,

3. Vypoditajte:

P) log'ox:1,

.f Urdte vietky
,. ' a) log"25:2

+ 6. N6jdite takd cel6 dislo k, pre ktor6

,@nca 
a delitefa (y tomto poradi).

x:2,  4,  8,

,  i '
'i I
f ) '

60
61

plat i  logs5 = 1,  Iog,o10 000:4,  logo52:-1,  logol  =0,

1o9,.,725: -3.

1

16, 32,2,  \ /4
'l

100, 1000, 10",  o_: .  l0 ,

,' . a) 3'""t' b) 16"',oto c) 0,7'u.ro

i  4. ;Urf te v ietky xe (0;  +@), pre ktor6 plat i :

' . j r )  
log,x :  -1,  log,x :0,  log,x :3,  log,x :  -3,
, l
logsx:  - -

J

logro.r :  6, logtox: -2, log;ox: -0,5
tak€ ae R, aby plat i lo:

b) log.81 :4 c) log" 8:  -3
plat i  k<log,5<k+1,

1.10 Vety o logoritmoch

V tomto dl6nku uvedieme niekolko ddleZitfch viet o logaritmoch.

1. Pre kaid6, a € R* - {1} a pre v5etky kladn6 redlne disla x, y plati

log"(x.  y):  log.x + log"y

I oggitmus sridinr'. dvoch kladnych iiselsa revn5" sridtu,logarit-
,mov jerlnoflivfch dinilsloy-_

2. PrekaLdl a € R* - {1} a pre v5etky kladn6 redlne disla r, y plati

,xrog"v togax-togay

I ogaritmus F@n6 rpzdiclu_lsgarulgey

Pre kaZd6 a € R* - {1}, pre vletky y e R a pre v5etky x e R* plati

log"x' : y .log"x

ritmus mocniny

Na ukdZku uvedieme ddkaz vety 1. Plati (pre vletky kladn6 disla
aprekatd€ aeR+ -{1}) :

X: qlog"x

y:  Atog"Y

X.Y: qtos'(x Y'

Z ( l )  a (2) dostaneme:

x . y = gloe.' . Qlogot : atognx+loaov

z (3) a (a) vyilfva:
Otoe"G 

t) : OloEox+logot

xr!

(1)

(2)

(3)

(4)

(s)
Pre kal.d6 kladn6 reillne dislo a r6zne od I a pre vietky teillne disla s, /
plati: Ak a" = a',tak s: / (s touto vetou sme sa uZ stretli v tivode dl4nku
1.7). Odtial a z (5) uZ dostdvante

log, (x . y) : log. x * log. y

Tlim sme vetu 1 dokd,zali.

Pozn6mka. Vetu I m6Zeme takto zovleobecnif : Nech n je lubovoln6 prirodzend dislo, a

lubovoln6 kladnd re6lne dislo r6zne od 1, xr, ..., x" lubovoln6 kladn6 redlne disla. Potom

log. (xr . ... . x"): log"xt * .. + log"x"

Prfklad 28

Vypoditajte logo,s6 + toeo.rf,.

Rieienie: Podla vety 1 o logaritme

4/4\
logo.s6 * logo.sU: logo,s (6 a)

Dalej

r4t
loeo. '  (6 '  - ) : lsg,54: -2

(logo,s4 : -2, lebo (0,51-':47


